PROBNY EGZAMIN MATURALNY Z MATEMATYKI

PROPOZYCJA SCHEMATU OCENIANIA ARKUSZA

7Z.POZIOMU ROZSZERZONEGO

: . . ) Liczba
Numer zadania Kolejne etapy rozwigzania punktow
1 1.1 | Obliczenie wspotrzednych wierzchotka C: C(—4, 4) 2
I sposob
C jest punktem przeciecia okregu o réwnaniu x* + (y — 1)* =25
1 prostej k o rGwnaniu y = —x, gdzie x < 0.
IT sposob
|CE| = %|AB|, gdzie E — $rodek odcinka AB, C(x, —x) ix <0.
11 sposéb
|AC|*+ |CB|*=|4B)*, gdzie C(x, —x) i x <O0.
1.2 | Obliczenie pola AABC (Pa4pc= 20) i ustalenie skali 1
jednoktadnosci: k = —%.
1.3 | Obliczenie wspdtrzednych srodka jednoktadnosci S z warunku 2
SC' = —%SC 083, -1).
2 2.1 |Wyznaczenie liczby wszystkich mozliwych zdarzen 1
= (15)(15
elementarnych do§wiadczenia losowego: 2 2( { J( { j= 225.
2.2 | Oznaczenie: 1
x — liczba zo6ttych piteczek w koszyku, x € {1, ..., 14};
wyznaczenie liczby zdarzen elementarnych sprzyjajacych
zdarzeniu A4, — wylosowane piteczki sa r6znych kolorow:
= x\(15-x )
Ax=2- =-2x"+30x
1 1
. . 2 5, 2 1
2.3 |Obliczenie P(4,): P(4y) =———x"+—x.
225 15
2.4 | Wyznaczenie argumentu x, dla ktérego funkcja P(4,) przyjmuje 2
najwigksza warto$¢ w zbiorze {1, ..., 14}, wraz z uzasadnieniem:
x=7 lub x=8.
3 3.1 | Obliczenie warto$ci parametru p: p = 2. 1
3.2 | Naszkicowanie wykresu funkcji g(x) = |f(x)|. 1
3.3 | Obliczenie wspdirzednych punktu wspdlnego wykresu funkcji g 1
1os1 OY: (0,—log, 12).
2
3.4 | Podanie zbioru warto$ci parametru £, dla ktorych spelnione sa 1

warunki zadania: k € (-log, 12, +o0).
2
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4.1

4[

Obliczenie sin|<ACB| = —

I sposéb
e Obliczenie pola AABC ze wzoru Herona: P = 104/3.

2P 43

|AC|-|BC| 7

e Obliczenie sin|<ACB|: sin|<ACB| =
lub
II sposéb

. ) ., 1
e Obliczenie cos|<ACB| z tw. cosinuséw: cos a = F3

* Obliczenie sin|<ACB| z ,,jedynki trygonometrycznej™:

sin|<ACB| = #

4.2

Obliczenie dlugosci promienia kota opisanego na AABC:
g=T3
3

43

Obliczenie dlugosci odcinka CD na podstawie tw. Pitagorasa
dla ACOD: |CD| =22,

4.4

Zastosowanie tw. o zwigzkach miarowych miedzy odcinkami
stycznych 1 siecznych do zapisania warunku:
9x*+ 72x — 1225 = 0, gdzie x = |BD)|.

4.5

Wyznaczenie dziedziny rownania 9x”+ 72x — 1225 = 0;

X e 6%,102 .
3 3

4.6

: . : 1 I, . .
Rozwigzanie rownania (x =—-16- v x = 85) 1 sformuowanie
L 1
odpowiedzi: |[BD| = 8—.

5.1

a) Wykazanie, ze rownos¢ jest tozsamoscig trygonometryczna,
np:
P =sin’a — sin’f = (sin a —sin ﬂ) (sina +sin ) =

a+f a-f . atB _a-f
2 2

-2s 1n -COS———— =
2 2

= 25ina+ﬁcosa+ﬂ . ZSina_ﬁcosa_ﬁ =
2 2 2 2

=sin(a + B)sin(a — ) =L

= 2c0s

5.2

b) Zapisanie zalozenia twierdzenia, np. w postaci:
sin(a —B) - [1 —sin(a + )] = 0, gdzie a, B — katy trojkata.

53

Wykazanie, ze:

e zwarunku sin(a —f) =0 wynika, ze trojkat jest
roOwnoramienny;

o zwarunku 1 —sin(a + ) =0 wynika, ze trojkat jest
prostokatny.
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6.1

Zastosowanie tw. o reszcie: W(—1) = —2 1 otrzymanie rOwnania
-1 m
4" =2"

6.2

Obliczenie warto$ci parametru: m = 2.

6.3

Ustalenie wzoru wielomianu W(x) = 4x’ — 3x — 1 i stwierdzenie,
ze liczba 1 jest pierwiastkiem wielomianu.

6.4

Zastosowanie tw. Bezouta i podzielenie wielomianu W przez
dwumian (x — 1): iloraz P(x) = 4x*+ 4x + 1.

6.5

Obliczenie pierwiastkow wielomianu P: P(x) = (2x + 1)%;

. 1. S
liczba 3 jest pierwiastkiem dwukrotnym.

6.6

L . . . 1
Podanie zbioru rozwigzan nieréwnosci W(x) > 0: {—5} v (1, +o0).

7.1

Zapisanie uktadu warunkow:

|DC|*+ |CE|* = | DE|* (tw. Pitagorasa dla ADEC)
|CE|*+ | EB|* =|BC|* (tw. Pitagorasa dla AEBC)

[CF]_|CB|
|FE| |EB|
skad

(tw. o dwusiecznej kata wewngtrznego w ACEB)

a*+x’=313

RETRNC

a 13

y s

gdzie |DC| = |CB|=a, |[EB| =y, |CE|=x; a,x,y € R,.

7.2

Wyznaczenie dtugosci wysoko$ci CE oraz dtugo$ci boku rombu
z uktadu warunkow: |CE| =12, a=13.

7.3

Obliczenie pola rombu: 156.

8.1

Zapisanie warunkow:

xXy—24+x

x(y+1)= (lubx +2 =—xyp)

x(y+1)—-xy+2>0 (lubx-x(y+1)>0)

8.2

Zapisanie warunkow zadania w postaci:

y=—1—z
X

x>-2 (lub xy < 0)
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8.3 | Przedstawienie szukanego zbioru punktow w uktadzie
wspotrzednych:
y=-l
9 9.1 |Obliczenie dtugosci odcinkow KL, KM oraz ML: 4)2.
9.2 | Obliczenie pola AKLM: P = 84/3.
9.3 Obliczenie objetosci ostrostupa KBLM: V = 10%.
9.4 |Obliczenie odlegtosci wierzchotka B od ptaszczyzny przekroju
3V
KLM: d= ,skqddzf\/?.
Pyaw 3
10 10.1 |Zapisanie iloczynu k kolejnych poczatkowych wyrazow ciggu
geometrycznego (a,) o ilorazie ¢, gdzie a;, g € R., w postaci:
I=ay- gl T23r 6D
k(k-1)
10.2 | Zapisanie iloczynu wyrazéw ciggu w postaci: [=a} - g 2
10.3 ' Wykazanie, ze I =+/(q, - a, )" .
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